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摘要 : 研究 了 Smarandache ICM 巴 数 的 对 偶 函 数 与 最 小 素 因子 函数 的 均 方 值 分 布 司 题 . 利用 初等 
及 解析 方法 给 出 一 4 铺 趣 的 均值 公式 , 从 而 推出 这 两 4 饱 数 的 值 几 乎 处 处 相同 . 
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1 引言 及 结论 


V nE 著名 的 Smarandache IAM 攻 数 SL 七 定 义 为 最 小 的 正 整数 kk 使 得 nl [ …， 卫 ， 这 里 


， 耻 表示 1 2 …， 芭 % 最 小 公 倍 数 .例如 SLC6) 王 3 SU10) =S3 SLCI2) 一 4 0 一 3 … 
的 标准 分 解 式 为 n 一 及 鱼 … 时 , 不 难 验 证 


SLD) 一 ma 六 ， 防 ，.… 
关于 这 个 函数 的 性 质 , 许多 学 者 进行 了 研究 ， ee 者 果 .文献 T4] 研究 了 SLCD) 
的 均值 性 质 , 给 出 了 渐 近 公式 
叉 
人 了 二 2 4 
其 中 B (和 过 133.…， 思 是 可 计算 的 常数 , 
文献 5] 研究 了 均 方 值 CSL m 一 9 (六 的 渐 近 性 质 , 给 出 了 渐 近 公式 


这 人 攻 汉 
圳 一 | 
《SLK 区 一 昌 ( 区 一 本 … 庆 二 2 一 


其 中 《CD 为 Rianann Zeta 数 ， 纹 可 计算 的 常数 , Q (m) 为 可 加 西数 定义 为 es aj 耻 如 果 芍 标 
准 分 解 式 为 入 入 … 处: 
本 文 定 义 函 数 SLC 蕊 的 对 偶 本 数 SL 匡 为 
SmD 一 mm B， B% 人 
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其 中 外 六 … 全 为 的 标准 分 解 式 .这 个 画 数 的 前 几 项 为 SK1) = 1 SL6) = 2 SL12) 一 3 SL20) 一 
4 … 关 于 这 一 函数 的 初等 性 质 , 至 今 知 道 的 甚 少 , 甚至 不 知道 它 的 均值 分 布 性 质 ! 
本 文 利用 初等 及 解析 方法 研究 均 方 值 


CSL 一 区 急 7 (1) 
的 渐 近 性 质 , 其 中 K D 表 示 ] 的 最 小 素 因 子 .例如 K20) 王 2 K21) 王 3 关于 式 (1) 的 均值 性 质 , 至 今 似 
乎 没有 人 研究 .然而 这 一 问题 是 有 意义 的 , 因为 式 (1) 的 渐 近 性 反映 了 这 两 个 函数 值 分 布 的 规律 性 . 本 文 
针对 这 一 问题 进行 了 研究 , 并 给 出 了 一 个 有 趣 的 均值 公式 .县 体 地 说 也 就 是 证 明了 下 面 的 结论 . 
定理 1 设 荔 给 定 的 正 整 数 ,那么 VxE BR 且 袜 二 有 渐 近 公式 
E 上 G。 去 2 训 忆 
六 人 人 + 中 让 
其 中 9 (二 12.… 因 是 可 计算 的 常数 且 9 一 4 亿 
显然 定理 1 中 的 误差 项 是 非常 弱 的 , 也 就 是 说 误差 项 与 主 项 仅 差 一 个 17/ pz 因子 , 是 否 存在 式 (1 ) 的 
一 个 较 强 的 渐 近 公式 也 是 一 个 有 趣 的 问题 .建议 有 兴趣 的 读者 进一步 研究 . 


2 定理 1 的 证 明 


将 所 有 小 于 或 等 于 药 正 整数 蕉 为 以 下 2 个 集合 讨论 , A= (oo (了 = 发 3 B 一 (Do(CD) 
2 发 总 其 中 w( 蕊 表示 欧 所 有 不 同 素 因子 的 个 数 . 现在 分 别 估计 画 数 (SLKm 一 Ko 在 这 2 个 
合 上 的 均值 .注意 到 V 长 N 由 文献 [ 引 中 定理 3. 


r ( 习 一 在 = 沙 + 


其 中 。 s 为 可 计算 的 常数 且 4 = 1 于 是 应 用 Abe 球 和 公式 !9 可 得 
于 / 二 有 2 ( dy 一 
Er 


全 名 :人 辣 -四 时 (网 = 


o V2 
呈 让 (2 ) 
其 中 9 (二 112 …， D 为 可 计算 的 常数 且 9 一 4 亿 
于 是 应 用 式 (2) 有 
2 (SLC 一 KG 革 7 =2/ (SLKP ) D)? 归 交 人 0 D? 2 D) 
总 2 


二 人 
习 *+ 人 忆 + (Js 


卫 允 [3 
KGC。 婉 “ 更/2 
[站 刘 e 
现在 估计 主要 误差 项 . 当 "了 , 由 于 w(D 三 2 设 SC = 9 n= 9 其 中 SLC9)>> 9 如 果 w== 
1 那么 SLm 一 KD) 一 0 于 是 当 (SLD 一 K 匡 关 和 0 时 有 o 2 且 有 不 等 式 9 一 /nc< 中 从 而 应 用 
Abe 球 和 不 难得 到 
2 CSL 对 一 加 7) 光 >)， (9 一 Kg)) < 


之 
集 


4 发 双 4 
2 2 (9 9 十 2 26 娘 
发 J/X_ 攻 2 攻 MM4 nK 叉 昌 


第 3 期 Snaaandaqe LAM 的 对 偶 函 数 与 最 小 素 因 子 范 数 的 均 方 值 325 
况 2 


息 允 人 4 稚 


现在 结合 式 (3) ~ (4 和 辽 刻 推出 渐 近 公式 


人 CSLnm 一 Km 


六 一 人 (SLK 四 一 殿 功 闻 十 放 〔(SL 功 一 以 功 ) 一 


k G。 及 训 忆 
名 一 + 计 


其 中 9 (和 1 2 …， 双 为 可 计算 的 常数 且 一 4 证 毕 . 
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